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Roteiro de Apresentacao

A versdao 5.0 do software GeoGebra apresenta recursos que antes eram
impossiveis de ser trabalhadas nas versdes anteriores. Neste minicurso iremos abordar
alguns contetdos utilizando as janelas 2D, CAS e 3D que possibilitam tratar de
inimeros conte(ldos matematicos.

I.  Trigonometria
Gréfico da funcgdo seno a partir da circunferéncia trigonométrica

Passo a passo

1 — Crie o ponto de intersecdo entre os eixos coordenados X e Y clicando na opgao

X—r INTERSECAO DE DOIS OBJETOS - Selecione dois objetos ou clique
diretamente na intersegé&o.

I/}I

2— Crie um circulo com centro na origem e raio 1 clicando na op¢édo \ﬁ[CiRCULO
DADOS O CENTRO E O RAIO - Selecione o centro e, depois, digite a medida do
raio.

a=2
3 — Construa um seletor clicando na opcao ‘:‘ CONTROLE DESLIZANTE —
Clique na janela de visualizacdo para especificar a posicdo do controle deslizante.
Selecione a opg¢do numero com intervalo de 0 a 12.566, incremento 0.02. Em animacao
escolha velocidade 0.12 e o repetir crescente. Esconda o objeto desmarcando-o0 na
Janela de Algebra.

4 — Construa um seletor e o nomeie de a*(180/mx).

5-Crie o0s pontos de intersecdodo circulo criado no passo 2 com o eixo X e esconda 0
ponto (-1,0).

6—Rotacione o ponto (1,0) em relacdo a origem e ao angulo construido no passo 4

clicando na opcio |- -“ROTACAO EM TORNO DE UM PONTO - Selecione
primeiro o objeto, depois o centro e, entdo, o0 angulo de rotacao.

7 — Encontre o angulo localizado entre os pontos (1,0), a origem e o criado no passo

y
anterior clicando na opgéo \—‘JANGULO - Selecione trés pontos ou duas retas.



8- Digite na caixa de entrada o ponto D = (a,sen(a)), habilite seu rastro clicando com o
botdo direito do mouse e selecione a opc¢ao “Habilitar Rastro”. Em propriedades altere
Sua cor.

9- Crie 0 segmento ligando a origem ao ponto criado no passo 6 clicando na opgéo

./'
\_JSEGMENTO - Selecione dois pontos.

10 — Crie uma reta passando pelo ponto criado no passo 6 e perpendicular ao eixo X

L]
clicando na opcao ‘i‘RETA PERPENCDICULAR - Selecione primeiro o ponto e,
depois, uma reta (ou segmento, ou semirreta, ou vetor) e esconda o objeto.

11— Crie uma reta passando pelo ponto criado no passo 6 e perpendicular ao eixo Y.
Clicando sobre a mesma com o boté&o direito do mouse selecione a op¢éo Propriedades
e na aba estilopontilhe a reta.

12-Crie o ponto de intersecdo entre a reta criada no passo anterior e eixo Y, esconda o
objeto.

13 - Digite na caixa de entrada 5 pontos com as seguintes coordenadas: (n/2, 0), (=, 0),
(3n/2, 0), (2m, 0), (57/2, 0), (37, 0), (7n/2, 0), (4x, 0) e esconda os objetos.

14 - Crie 0 ponto de intersecdo entre a reta criada no passo 10 e o eixo X, esconda o
objeto.

15 - Crie um segmento ligando os pontos obtidos no passo 6 e no anterior. Clicando
sobre 0 mesmo com o botdo direito do mouse selecione a op¢do Propriedades e na aba
estilo traceje o segmento.

16-Crie retas perpendiculares ao eixo X passando pelos pontos criados no passo 13.
Traceje as que passam pelos pontos (27, 0) e (4=, 0), identificando-as por periodos. Faga
isso clicando sobre as mesmas com o botdo direito do mouse selecionando a opcao
Propriedades e na aba basico em “Exibir Rotulo” escolha legenda. Pontilhe as demais.

17 — Crie o ponto de intersecdo entre a reta criada no passo 11 e o eixo Y, esconda o
objeto.

18 — Crie o0 segmento que liga a origem ao ponto criado no passo anterior. Em
propriedades selecione para 0 segmento a mesma cor do ponto criado no passo no 8.

ABC
19 — Crie um texto clicando na opcéo “ITEXTO — Clique na area de trabalho ou

em ponto para criar um texto. Digite sen(a_1) = sen(p) com sen(p) colocado na op¢éo
objeto.

Translac6es do gréafico da funcéo seno (Contextualizagéo)



Passo a passo

a==2
——

1 — Crie 4 seletores clicando na opcéo ¥/ CONTROLE DESLIZANTE - Clique
na janela de visualizagdo para especificar a posi¢do do controle deslizante. Selecione a
opcdo numero com intervalo de -5 a 5 e incremento 1.

2 — Digite na caixa de entrada a seguinte funcao: f(x) = a*sen(b*(x+c)).
3 — Digite na caixa de entrada o seguinte ponto P = (d,f(d)).

4 — Insira a figura localizada na area de trabalho do seu computador clicando na op¢éo

uINSERIR IMAGEM - Clique na janela de visualizagdo ou em ponto para justar
o0 canto esquerdo inferior da imagem.

5 — Calcule o ponto médio dos pontos que surgiram quando se inseriu a imagem

clicando na opc¢éo uPONTO MEDIO OU CENTRO - Selecione dois pontos, um
segmento, um circulo ou uma conica.

6 — Construa um seletor conforme feito no passo 1. Selecione a opcdo angulo, com
intervalo de 0° a 360° e incremento de 1°.

7 — Rotacione a imagem em relacdo ao angulo construido no passo anterior clicando na

opcao “JROTACAO EM TORNO DE UM PONTO - Selecione primeiro o
objeto, depois o centro e, entdo, o angulo de rotacao.

8 — Crie um vetor de origem no ponto médio dos pontos pertencentes aimagem e
extremidade no ponto P clicando na opgéo ‘_TL/ETOR — Selecione primeiro a
origem e, depois, a outra extremidade.

9 — Translade a imagem por meio do vetor criado no passo anterior clicando na opcao

~
‘L‘TRANSLAQAO POR UM VETOR - Selecione primeiro o objeto a ser
transladado, e depois, um vetor.

Il. Matrizes na Janela CAS
Conhecendo os comandos da janela CAS

Simbologia



Simbolo Significado Exemplo
+ Adicéo 1+6

- Subtracdo 30-7

* Multiplicagdo 9*7

/ Divisdo 1/2

N Exponenciagao 2"3

Funcionalidade dos botdes

u
k=l AVALIAR — avaliacdo exata u APAGAR - selecione para apagar

| CALCULAR VALOR NUMERICO - calcula aproximacao decimal

v
I MANTER ENTRADA — mantém e verifica a entrada
15
**° |FATORAR - decompGe em fatores primos
(()) .
| EXPANDIR — expande parénteses
7

= | SUBSTITUIR - substitui parte de uma expressao

| RESOLVER - resolve uma ou mais equagoes

./ RESOLVER NUMERICAMENTE - resolve uma equagao ou um sistema

Alguns exercicios que podemos resolver utilizando a janela CAS

Igualdade de Matrizes

) _(3x—2y —4 (=7 —4 ] )
1. Sejam A = ( 10 - 6y) e B= (10 9 ) duas matrizes. Determine 0s

valores de x e y paraque A = B.



. a+b b+c 9 -1

2. SejamC—(Zb 2a—3d)eD_(6 18
a, b, c e d para os quais a matriz C é igual a matriz D.
m+n m) —]

0 1 z

) matrizes. Determine valores de

3. Determine m e n para que se tenha (

a+b—-1 0
4. Determinea,becparaquesetenha| a—3c b | = Osys.
2b 0

Adicdo de matrizes, multiplicacdo de matrizes por um escalar e matriz transposta

3 5 4
5. Dadas as matrizes 4 = (—8), B = ( 2 ) eC = (6) calcule:
1 —-17 2

a. A+B+C. d. BT.
bh. A-C. e. A+ BT,
C. 5A. f. GA4-0)T
6.
Poliedros

Definicdo: Poliedro é um solido geométrico cuja superficie € composta por um nimero
finito de faces, cujos vértices sdo formados por trés ou mais arestas em trés dimensdes
(eixo dOS IIXII, "Y", "Z",...)

Poliedro Convexo e Ndo Convexo

Um poliedro é convexo se qualquer reta (ndo paralela a nenhuma de suas faces) o corta
em, no maximo, dois pontos, caso contrario € ndo convexo.

Medida da diagonal de um paralelepipedo

Diagonal de um paralelepipedo € todo segmento cujas extremidades sdo vértices desse
paralelepipedo que ndo pertencem a uma mesma face.

d =+a?+ b? + c?
Poliedros de Platao
Um poliedro e chamado de poliedro de Platéo se, e somente se:
e E convexo e, portanto, satisfaz a relagio de Euler;
e Todas as faces ttm 0 mesmo nimero inteiro n de arestas;

e Em todos o0s vértices concorre 0 mesmo nUumero inteiro m
de arestas.

Ospoliedros regulares tém todas as faces poligonais regulares e congruentes entre si.

Observacoes:


https://pt.wikipedia.org/wiki/S%C3%B3lidos_geom%C3%A9tricos
https://pt.wikipedia.org/wiki/Face

e Uma superficie poligonal plana é regular se o poligono que a compde é regular;

e Um poligono é regular se tem todos os lados de mesma medida e todos 0s
angulos internos congruentes.

Sdo eles os cinco poliedros regulares:

e Tetraedro regular

Hexaedro regular (cubo)
e Octaedro regular
e Dodecaedro regular
e Icosaedro regular
Construcéao de alguns poliedros de Platdo
e Planificacdo dos poliedros
e Célculo do volume
Dualidade dos solidos de Platao

O Dual de um Sélido € outro solido que se obtém unindo os pontos centrais das faces
adjacentes do solido original.

Solido Dual

Tetaedro Tetaedro .

Cubo Octaedro (

Octaedro Cubo n

Dodecaedro | Icosaedro

Icosaedro |Dodecaedro




